Pétfinal treningowy - dzien 1
1. Wielomian P spelnia dla kazdej liczby z € R réwnosé
P(x)P(22%) = P(22® + z)

Udowodnié, ze jezeli wielomian P ma pierwiastek rzeczywisty, to
jest tozsamosciowo réwny 0.

2. W tréjkacie ABC przez D, E, F oznaczono spodki wysokosci po-
prowadzonych odpowiednio z A na BC, z Bna CAiz C na AB.
Punkty P, Q, R, S sg rzutami prostokatnymi punktu D odpowied-
nio na BA, BE, CF, CA. Udowodnij, ze P, Q, R, S leza na jednej
prostej.

3. Ukladamy n? plytek w ksztalcie tréjkata réwnobocznego o dtu-
goéci boku 1 w tréjkat réwnoboczny o boku dhugosci n. Kazda z
naszych plytek jest pokolorowana z jednej strony na czarno, a z
drugiej na biato. Mozemy wykonaé¢ ruch w nastepujacy sposob:
Wybieramy plytke P majaca wspélne boki z co najmniej dwiema
innymi plytkami, ktérych widoczne strony majg kolor rézny od
widocznej strony ptytki P. Nastepnie odwracamy plytke P na
drugg strone.

Dla wszystkich n > 2 rozstrzygnaé, czy istnieje poczatkowe ulo-
zenie plytek, pozwalajace na wykonanie nieskonczonego ciagu ru-
chéw.



